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半単純でない自己入射多元環Aの安定次元 stab . dim A とはAの安定圏の三角圏とし
ての次元のことであり，特に導来同値不変量である (Rickard [5] の結果による)．
三角圏の次元は Rouquier [7] によって定義された概念であるが，大域次元と同じくこ

れも幾何学的な次元を圏論的に定式化しようと試みるものである．特に（自己入射）多元
環の安定次元や導来次元（導来圏の三角圏としての次元）は大域次元や表現次元と強い関
係がある [6]．表現次元はAuslanderによって実験的に提唱された [1]．それは有限表現性
などの多元環の表現論的な性質を大域次元などのホモロジー代数的な量で制御しよう，と
いう考えに基づいたものであった．したがって，安定次元や導来次元は表現論的に興味深
く，特に安定次元によって自己入射多元環の表現論的性質を制御できないか，と考えたの
である．
定義より直ちに自己入射多元環Aが有限表現型ならば，stab . dim A = 0 である．では

その逆に stab . dim A = 0 ならば，Aは有限表現型であろうか，という問題が自然に生ま
れるが，我々はそれを肯定的に解決した [8]．これは三角圏が定義されて以来成り立つで
あろうと期待されてきたが，これまで証明されていなかったものである．なお，証明には
Brauer-Thrall予想やそれを使った Liuの有限表現型多元環の特徴づけ [4] が用いられる．
その応用として Chen-Ye-Zhangの結果 [3] を改良することで導来次元が零の多元環と

安定次元が零の自己入射多元環には密接な関係があることも示した [9]．
次に考えるべきは tame 表現型である．自己入射多元環 A が tame 表現型であれば，

stab . dim A ≤ 1である，という予想がある．一般に逆は成り立たない．これは表現次
元の予想と関係がある予想である．よって，いくつかの肯定的な結果はすでに存在する
が，被覆理論より，tame表現型の標準的自己入射多元環の一部のクラスについてこの予
想が成り立つことが新たにわかった [9]．
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